Suites implicites

Ex14 :

Soit ¢ une fonction continue strictement croiss-
ante sur [a;b] -

1)Mq pour tout entier naturel non nul n I'éguation

(
o(x)= L pla)+| 1- 1)@([)) admet une solution
n . n
unique «, dans [a ;b] .
2) Mq la suite(a,) _ est croissante et convergente

3) Déterminer lime,, .

Ex15 :

Soit n un élément de N et f, la fonction définie

surlR par: f (x)= ArctanL£J+2x—1
n

2) a- Montrer que la fct f, est strictement

n

croissante sur IR* .
b- Déduire que :

(an = N*);(B!a,, IR );fn(an) =0etO0<a, < %
3) a- Montrer que (vn < N')i(vx € IR, )if,,,(x) <f,(x)

b- Déduire la monotonie de la suite(« )

n’nzl
et qu'elle est convergente .
4) Calculer lim «, .

n—> -+

Ex16 : :

Soit n un entier naturel supérieur ou égal
a 3 .0n considere la fonction f, définie sur

IR par: f

n

(x)=x"—-x-1
1)A l'aide de binbme de Newton , montrer que

fn(1+lj>0 .
n

/

2) Montrer que I'équation f, (x) = 0 admet une

1
solution unique X, dans [1;1 + ———Iu

n —
3) a- Montrer que (Vn = 3)f _(x,)>0
b- En déduire que la suite (X,,) , est

décroissante

c- Montrer que a suite (x,)  est convergente

et determiner sa limite .

Ex17 :

Pour tout entier naturel non nul n, on considere
la fonction f, définie sur IR par :

x" —1+ Arctan(x)

1)Montrer que f est strictement croissante sur
IR*.
2) Montrer que

(Vhe IN*)(H!an = }O;ED f

4 {al
e (1

3) Montrer que la suite (a,),

(3)=0

est croissant , en
deduire qu’elle est convergente .

4) On pose [ = lim «a,

n—-+o0
] K S8 N Vi J:“
a- Montrer que | > 0/ [V«k VP a1

b- Déterminer | y My Hsp
Ex18 :

On considere la fonction f définie sur IR par :
f(x)=> kx" avec nelN
k=1

1) Mg I'équation f (x)=1 admet une unique
solution dans IR que I'on notera u,

2) En évaluant f_ (u

n+1\ " n

) ,montrer que la suite

(u,) . estdécroissante et qu'elle est convergente
3) a- Mq :
n n+l
(vxelR —{1})f (x)= x( o L
L (1-xp
b- Calculer u,.En déduire lim(u, )’
2
n(n-1)
)" puis limu,

c- Mg (Vn=2)(u,) <

d- Déterminer limn(u

n




